COURS MT11 UTBM-année 2000/2001
Automne 2000

TD12 — Fonctions numériques d’une variable réelle : développements limités

Exercice 1
Calculer les limites suivantes :
. . . 2 3
a) ;%ln(l—ksmx)cotaan, b) ilamll—xQ_l—:z:?’ ,

1
c) lim (21:2 —3z+1)tanwz , d) lim g=E-D
xz—1/2 z—0t

Exercice 2

Former les développements limités a 1'ordre et au voisinage indiqués des fonctions suivantes :

h
a) ordre 4, voisinage de 0 , f(z) = In <H> ,
T

b) 3, 0, In(In(e + z)),

d) 7.0, ecosx’

e) 3, 2, z°.

Exercice 3

Donner un équivalent en zéro de la fonction f(z) = sin(shx) — sh(sinz).

Exercice 4

Etudier la fonction (variations, assymptotes a I'infini) f définie par
z+1
VeeR, f(z)==

1

14 =
T




On montrera que, au voisinage de +oo (resp. de —c0 ),

e e 1
fa)=er+ 5 -5 +o(3).

T

et on conclura sur la position de la courbe par rapport a ses assymptotes.

Exercice 5 — Facultatif

Calculer les limites suivantes :

1 . sinx
—5— — 2tanx % — (sinz
a) lim cosfy T U lim ( )
a—r/d 1+ cosdx 20+ a3
1 1
¢) lim — —

z—0 2  tanZx



